MATEMATHKA 2 — nutama 3a NPBHU €0 YCMEHOT

[

. loBO/baH yCJI0B 3a f)'('y(M) = ng(M) .

Hedunncatu napiujanuae u3Boze | pena u Il pena pynkuuje z = f(X,y).
o dopmynHcaTH TEOPEMY O JOBOJHHOM yCIIOBY 3a f >’<'y (M) = f)'/’x (M).

e Jlokasatu Teopemy o 10BobHOM yenoBy 3a fyy (M) = fyy (M).

N

- loBoban ycaos 3a fy, (M) = g, (M).

JleuHrcaTH yHYTPaIIby TauKy CKyIla H OTBOPEH CKYIL.
e  DopMyJHCaTH TEOPEMY O JOBOJFHOM YCIIOBY 32 jeJHAKOCT MEIIOBUTHX TTAPIH]jaTHUX
u3Bojaa ¢pyukumje Z = f(X,y).

JlokazaTu TeopeMy O JOBOJHHOM YCJIOBY 32 jeHAKOCT MEIIOBUTHUX MAPIIHjTHUX
U3BOJIA.

3. lepununuja nudepeHnujaduIHocTH GyHKIKje BUIlle MPOMeH/bUBHUX. [loBO/baH
ycJi0B audepeHunjaduIHOCTH.

e JleduHucatu nmapuujaliHi U TOTIHU npupamTtaj pynkuuje z = f(X,y).

o Jlebunucaru nudpepenunjadminoct pyukuuje z = f(X,Yy).

e Jlokasaru na, ako pyskumja z = f (X, y) nma HenpekuaHe napuujaiae u3pone fy u

fy onna je ona nudepenmmjadunna.

SN

. IndepeHnnjadnHOCT M HENPEKUTHOCT.
JHedunucatu rpanndny BpeaHoct ¢pyHkuuje Z = f (X, y) mpeko Hu3a Tavaka .

Jedunucatn HenpekuaHOCT u audepeniujadbuinoct pynkiuje z = f(X,y).

JokazaTu aa ako je pyakuuja z = f (X, y) audepenimjadbuina y HEKOj TaukH, OHa je
Y HETIPEKHJIHA Y TOj TAYKH.

. AndepeHumnjadnIHOCT U HEMPEKUTHOCT.
Hedunrcat rpaHnvHy BpeaHocT GyHKirje Z = (X, Y) mpeko &-0KoJHHE TauKe.

(6]

Jebunucaty HeMpeKUIHOCT 1 audepennujadbunHoct ynkuuje z = f(X,y).

Joxka3atu aa ako je pyHkuuja z = f(X,y) audepenimjadbuiiHa y HEKOj TauKH, OHa je
U HETIPEKHJIHA Y TOj TAYKH.

. Toranuu nudepenunjan GyHknuje Bue npoMeH/bHBHUX.
Hedunncatn qudepenimjadminoct pynkuuje Z = f(X,y).

o

dopMynHcaTH U I0Ka3aTH TEOPEMY O JTOBOJBHUM YCIOBHMA 32 TU(epeHInja0HIHOCT
dyHKuHje.

o Jlebunucaru Totanuu nudepennunjan pyuximje Z = f(X,y).

7. Toranuu nudepenunjai pyHkuuje pumie npoMenbuBux. JAndepenuujann
BHIIIET peia.

o Jledhunucaru toranuu mudepenuunjan pynkuje z = f(X,y).

e U3Bectu popmymny 3a qudepennujai |l pena dynkiuje z = f(X,y).

e l3Bectu popmyay 3a nudepennmjan Il pena pynkumje z = f(X,y).
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14.

. [lapumnjajaau u3BoaM cJio:KeHe (PyHKIHje.

Hedunucatu naprmjanuae usoxe | pena dyukuuje z = f(X,y).

Hedbunucatu audepenimjadbuanoct pyukuje Z = f(X,y).

Axocy z=F(u,v), u=u(x,y), v=Vv(X,Yy) audepeHuujaduine GyHKIHje, H3BECTH
dopmyiy 3a zy . Hanmcatu popmyiny 3a zy .

. [Tapuujaanu n3BOAM C10KeHe (PYHKIHje.

Hedunucatu napuujanue u3Bose | pena dynkuje z = f(X,y).
Akocy z=F(u,v), u=u(x,y), v=Vv(X,Yy) mubepeniujabuine GyHKIIHje, U3BECTU
dopmyiy 3a zy . Hancatu popmymny 3a zy .

Hanmcatu popmyity 3a cinoxeny GpyHKIH]y N TPOMEHIbUBHUX.

. TeopeMma 0 ersucreHuMju ¥ JM(pepeHIHja0MTHOCTH UMILIMIUTHE pyHKIHje.

Jedunucary GyHKIHUjy ABE MTPOMEHIBUBUX U OKOJIMHY Tauke (X, Yq) € R?.

Jedbunucaty UMIUTMIUTHO 3a7aTy QYHKIU]Y jeIHE MPOMEHIbUBE U (pOopMyIucaTu
TEOpPEeMy O €r3UCTEHIUJU U JUdepeHITNja0UITHOCTH UMIUTUIIUTHE (PYHKITH]C.
Jloka3zatu TeopeMy 0 er3UCTeHIUjU U AU(epeH1InjabUITHOCTH UMIUIMIUTHE QYHKIH]e
— JIeO O er3UCTCHIIN]e UMIUTUIUTHE (QYyHKIIH]E.

. TeopeMa 0 ersucreHuMju ¥ JM(pepeHIHjadNTHOCTH UMILIMIUTHE pyHKIMje.

epuHKUCcaTH QYHKIHM]Y BUILE TPOMEHJbUBUX U OKOJIMHY TaukKe XO,XO,...,X0 eR".
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JedbuHrcaty UMIUIMIIATHO 33/1aTy GYHKIH]Y jeTHE TPOMEHIbUBE U (OPMYJIHUCATH
TEOpPEeMY O €r3UCTEHIMJU U TUEPEeHIN]ja0MIHOCTH UMILTUIUTHE QyHKIHje.
Jlokazatu TeopeMy O er3UCTeHIHUjU U Au(epeHIInjabUITHOCTH UMIUIMIUTHE (QYHKIIN]je
— 11e0 o AU epeHITNja0MITHOCTH UMILTUIIUTHE (DYHKITH]E.

. AMnuimuuTHO 3a1aTa GyHKIHUja.

Hedbunucaru GpyHkuMjy ABe U TpU MPOMEHIbUBE, Tpaduk QyHKIHU]E ABE
IIPOMEHJbUBE, HUBO JINHUJE.

JlepuHucaTy UMIUTMIUTHO 3a/1aTy (QYHKIM]Y J1BE TPOMEHIbUBE.

Axo je pynkimja z = f(X,y) 3amara umrmumaiutho ca F(X,Y,z) =0, u3Bectu

dbopmyne 3a zy u Z'y.

. TanrenTHa paBaH U HOpMaJia IOBPUIN.

JledbuHrcaT TAaHTCHTHY paBaH U HOpMaiy moBpiH, pyukiuje Z = f(X,y).

Axo je pynkimja z = f(X,y) 3amara umrmumaiutho ca F(X,Y,z) =0, u3Bectu
dopmyre 3a Zy u z'y .

Hamnucaru jeqHauriHe TaHTEHTHE paBaHU M HOpPMaJIe TIOBPIIH 32 MMILUTUIIMTHO 3a/1aTy
dyHKUHjy.

TanreHTHa paBaH H HOPMAaJia MOBPIIH.

Jedbunucaru napuujanne uzsoze | pena u 1aTu BHUXOBY T€OMETPH]CKY
UHTEpIpeTaLu]jy.

JlebuHuCaTH TAHTEHTHY paBaH U HOpMaity nospud, Gyakuuje Z = f(X,y).

Axo je pynkimja z = f(X,y) 3amara umrmumaiutho ca F(X,Y,z) =0, usBectu

(opmysie 3a Zy M Zy M HaIMCATH jeHAYMHY TAHTEHTHE PABHH.



15. U3Boa pyHKIMje Y cMepy AaTOTr BEKTOpA.

e Jlebunucaru u3Box GyHKIM]jE Y CMEPY JaTOT BEKTOpa.

e Hanwmcaru Gpopmyiy 3a u3padyHaBame U3Bo1a GYHKIH]jE Y CMEpYy BEKTOpa 3a
nudepeHnnjaduiny GyHKIH]Y.

e UzBectu popmyity 3a u3pauyHaBame U3B0Ja QYHKIIM]jE Y CMEpPY BEKTOpa 3a
qudepeHnnjaduiHy QyHKIH]Y.

16. I'paaujent ¢pynkuuje. Be3a rpagujenta u u3Boaa y cMepy AaTor BeKTopa.

e Jlebunucaru rpaaujeHT QYHKIHjEe U U3BOJ PYHKIIH]E Y CMEPY JIaTOT BEKTOPA.

e l3BecTH Be3y IpajivjeHTa U U3BOJA Y CMEPY BEKTOpa.

e ['eoMerpHjcKO TyMauewe IpajujeHTa.

17. I'papujent ¢pynkuuje. OcoduHe rpaaujenra.

e Jlepunucaru rpaaujeHT QyHKLH]jE.

e Hagectu ocobuHe rpaaujeHTa.

e Be3sa rpaaujenTa v U3BoJa y CMepy AAaTOT BEKTOpa 3a JudepeHnjadminy QyHKIH]Y.

18. Tejs1opoBa popmy.na pyHKIHUje 1Be MPOMEHbUBE.

o dopMmynucaTH TEOPEMY O CPEAH0j BPEAHOCTH.

e Jloka3zaTu TeopeMy O CPEIH0j BPEIHOCTH.

e Hamucaru Tejnopos nonuHoM N-tor creneHa Gynkumje Z = f(X,y) koja uma
HENPEeKUIHEe apuujamHe u3Boae 10 N+1-or pena.

19. TejropoBa popmy.na pyHKIHje 1Be MPOMEHbUBE.

e Hamwmcaru Tejnopos nmonuaOoM N-Tor creneHa Gynkiuje zZ = f(X,y) koja nma
HENPEeKUIHEe mapiujamHe u3Boae 10 N+1-or pena.

e Hamnucatu ocratak TejinopoBor nosmHoma N-tor creneHa y Jlarpan:xeBom o0JIHKY.

e U3Bectu Tejnopos monuHom N-tor creneHa pynkiwmje z = f(X,y).

20. Nepunnuuja JOKAJTHOT eKcTpeMyMa (pyHKIIMje BUIIIe MPOMEH/bUBHX.

Heonxoanu yciaosu.

e JlebunucaTu mnojam JIOKaJTHOT eKCTpeMyMa 3a QYHKIIH]y N MPOMEHJbUBHX.

o  @DopMynHcaTH U A0Ka3aTH TEOPEMY O HEONIXOAHUM YCIOBHMA 32 €KCTPEMYM
¢dyHKIHje N IPOMEHJbUBHUX.

e JlebuHucaTty MojMoBe KPUTUYHE U CTALTMOHAPHE TAYKE.

21. HeonxoHU ¥ /I0BO/baH YCJIOB 32 JIOKAJIHU eKCcTpeMyM GyHKIHje BUILIe

NPOMEH/bHBHUX.

o  ®dopMynHcaTH TEOPEMY O HEONXOJHUM yCIIOBUMA 32 €KCTpeMyM (yHKIHje N
POMEHJbUBUX.

e DopMynHcaTH TEOPEMY O JOBOJHHUM YCIOBUMA 3a €KCTpeMyM (yHKIIH]je JBe
IPOMEHJbHBE.

e Jloka3zaTu TeopeMy O JOBOJbHMM YCJIOBHMA 3a €KCTpEMYM (QYHKIIHje J1BE
IPOMEHJbUBE.

22. KBanparHa ¢popma, maTpuma Apyrux u3pojaa (XeceoBa MaTpuua).

e Jledpunucaru nojaMoBe KBaJpatHe Gopme, MO3UTUBHO U HETAaTUBHO Je(PUHHUCAHE
dopme.

e JlebuHucatu MaTpuily Apyrux u3Bona (XeceoBy MaTpHILY).

o dopmynHcaTH U JOKa3aTH TEOPEMY O JOBOJHHUM YCIOBUMA 32 €KCTPEMYM (PYHKITH]E
N IPOMEHJBUBUX, MPEKO ApyTor AudepeHirjana Kao KBajapaTtHe Gpopme.



23. KBaapatna ¢opma.

e Jlepunucaru nojamoBe KBajapatHe Gopme, TOZUTUBHO U HETATUBHO JePUHHUCAHE
dbopwme.

o  @dopmynucati CUIBECTEPOB KPUTEPH]YM.

e Jlokazatu CuiBeCTepOB KpUTEPUjyM 3a N = 2.

24. J10B0JbaH YCJIOB 32 JIOKAJTHH eKCTpeMyM ()yHKIMje BUIIE IPOMeH/bHBHUX.

o Jludepennujan Il pena kao kBagpatHa popma.

o  DopMynucaTH TEOPEMY O JOBOJbHUM YCIOBUMA 3a €KCTpeMyM (yHKIH]je JBeE
IPOMEHJbUBE.

e JlokazaTu TeopeMy O IOBOJbHUM yCJIOBHMA 3a €KCTpeMyM (YyHKIIH]jE JIBE
IIPOMEHJbUBE.

25. YCJIOBHH eKcTpeMyM (pYHKIHje BUIIe poMeHbUBUX. Heonxoauu ycioBu.

e JlebunucaTu 1nojam yciaoBHOI eKCTpeMyMa 3a (PyHKIH]y N IPOMEHIJbUBUX ca M
yCIIOBa.

o QDopMynIHCaTH U I0KA3aTH TEOPEMY O HEOIIXOAHUM YCIOBHUMA 3a YCIIOBHH €KCTPEMYM
¢byHKIMje 1B TPOMEHIbUBE.

o  @DopMynHCcaTH TEOPEMY O HEOIIXOJHUM YCIOBUMA 32 YCIOBHU €KCTPEMYM (YHKIIH]e
N IPOMEHJBUBUX ca M yCJIOBa.

26. Ycj10BHU eKcTpeMyM (pyHKIHUje BUIIe MPOoMeH/bUBHX. ['eoMeTpHjcko Tymaueme

ycJoBHOr ekcTpemyMma pynknuje z = f(X,y).

e Jleunucaru nojam ycIoBHOT eKCTpeMyMa 3a (pyHKIMjy N IPOMEHJbUBUX ca M
yCIIOBa.

o @DopMynHcaTH U J0Ka3aTH TEOPEMY O HEOIIXOAHHUM YCIOBHUMA 3a YCIIOBHH €KCTPEMYM
¢yHKIHje 2 TPOMEHIbUBE.

e T'eoMeTpHjcKO TyMademe yCIOBHOT ekcTpemyMa dyHkimje Z = (X, Y).

27. YcjaoBHU ekcTpeMyM pyHKIHUje BULIe mpoMeHbUBUX. Heonxoanu u 10Bo/bHI

YCJIOBH.

e JlebunucaTu nojam yciaoBHOT eKCTpeMyMa 3a (PyHKIIH]y N IPOMEHIJbUBUX ca M
yCIIOBa.

o  QDopMmynHcaTH TEOPEMY O HEOIIXOJHUM YCIOBUMA 32 YCIOBHU EKCTPEMYM.

e QDopMyIHCaTH U I0Ka3aTH TEOPEMY O JJOBOJBHUM YCJIOBHMA 32 YCIOBHH €KCTPEMYM.

28. YcJ10BHU eKcTpeMyM (pyHKIMje BHIIIe TPOMeH/bUBHX. /[0BO/bHY yC10BH.

e JleduHucaru nojaM ycioBHOT eKcTpeMyMa (pyHKIMje N MPOMEHJBMBHX ca M yCJIoBa.

e Jlebunucatu JakoOujeBy MaTpuily Koja oaronapa ycinosuma. Jlepunucaru JakoOujan.

e Jlepunucaru TanreHTHU npoctop. PopMyIHCcaTH TEOPEMY O JOBOJBHUM yCIOBHMA 32
YCIIOBHU €KCTPEMYM.



