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MOGU�I SADR�AJ PITAǋA

Graniqna vrednost niza

1. Definisati pojmove: niz realnih brojeva, ograniqen niz, monoton niz, graniqna vrednost
niza, nula niz.

2. Dokazati da konvergentan niz ima samo jednu graniqnu vrednost.

3. Formulisati i dokazati teoremu o tri niza.

Graniqna vrednost niza

1. Definisati pojmove: niz realnih brojeva, ograniqen niz, monoton niz, graniqna vrednost
niza, nula niz.

2. Dokazati da je konvergentan niz ograniqen.

3. Formulisati i dokazati teoremu o tri niza.

Konvergencija monotonog i ograniqenog niza

1. Definisati pojmove: niz realnih brojeva, ograniqen niz, monoton niz, graniqna vrednost
niza.

2. Kakva je veza izme�u ograniqenosti i konvergentnosti niza? Kakva je veza izme�u monotonosti
i konvergentnosti niza?

3. Dokazati da je monoton i ograniqen niz konvergentan.

Konvergencija monotonog i ograniqenog niza

1. Definisati pojmove: niz realnih brojeva, ograniqen niz, monoton niz, graniqna vrednost
niza.

2. Formulisati teoremu o konvergenciji monotonog niza.

3. Formulisati i dokazati Kantorov princip umetnutih odseqaka

Operacije u skupu konvergentnih nizova

1. Definisati pojmove: niz realnih brojeva, graniqna vrednost niza, nula niz.

2. Dokazati da je proizvod nula niza i ograniqenog niza nula niz.

3. Formulisati i dokazati teoremu o graniqnoj vrednosti zbira i proizvoda dva konvergentna
niza.



Operacije u skupu konvergentnih nizova

1. Definisati pojmove: niz realnih brojeva, graniqna vrednost niza, nula niz.

2. Dokazati da je proizvod nula niza i ograniqenog niza nula niz.

3. Formulisati i dokazati teoremu o graniqnoj vrednosti koliqnika dva konvergentna niza.

Taqke nagomilavaǌa niza

1. Definisati pojmove: niz realnih brojeva, graniqna vrednost niza, taqka nagomilavaǌa niza.

2. Dokazati da konvergentan niz ima samo jednu taqku nagomilavaǌa.

3. Formulisati i dokazati Bolcano-Vajerxtrasovu teoremu za nizove.

Taqke nagomilavaǌa niza

1. Definisati pojmove: niz realnih brojeva, graniqna vrednost niza, taqka nagomilavaǌa niza.

2. Formulisati Bolcano-Vajerxtrasovu teoremu za nizove.

3. Dokazati da niz realnih brojeva konvergira ako i samo ako ima taqno jednu taqku nagomila-
vaǌa i ona je u skupu R.

Koxijev kriterijum

1. Definisati pojmove: niz realnih brojeva, graniqna vrednost niza, Koxijev niz.

2. Dokazati da je Koxijev niz ograniqen.

3. Formulisati Koxijev krijterijum i pomo�u ǌega dokazati da niz (an) definisan sa an =
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nije konvergentan.

Graniqna vrednost funkcije

1. Definisati pojmove: okolina taqke a, probuxena okolina taqke a, graniqna vrednost funkcije
f u taqki a, beskonaqno mala funkcija kada x→ a.

2. Dokazati da je graniqna vrednost funkcije jedinstvena.

3. Formulisati i dokazati teoremu o svojstvima beskonaqno male funkcije kada x→ a.

Graniqna vrednost funkcije

1. Definisati pojmove: graniqna vrednost funkcije f u taqki a, jednostrane graniqne vred-
nosti funkcije f u taqki a, graniqna vrednost funkcije u beskonaqnosti.

2. Dokazati da je graniqna vrednost funkcije jedinstvena.

3. Formulisati i dokazati teoremu o svojstvima beskonaqno male funkcije kada x→ a.



Graniqna vrednost funkcije

1. Definisati pojmove: graniqna vrednost funkcije u beskonaqnosti, beskonaqna graniqna
vrednost funkcije.

2. Dokazati da je graniqna vrednost funkcije jedinstvena.

3. Dokazati da
sinx

x
→ 1 kada x→ 0.

Osnovne teoreme o graniqnim vrednostima funkcija

1. Definisati pojmove: graniqna vrednost funkcije u taqki, beskonaqno mala funkcija, besko-
naqno velika funkcija.

2. Formulisati teoreme o graniqnim vrednostima zbira, proizvoda i koliqnika dveju funkcija.

3. Dokazati teoremu o graniqnoj vrednosti proizvoda dveju funkcija.

Upore�ivaǌe beskonaqno malih

1. Definisati pojmove: beskonaqno mala funkcija kada x → a, ekvivalentne beskonaqno male
funkcija kada x→ a, neuporedive beskonaqno male funkcije kada x→ a.

2. Formulisati teoreme o zameni beskonaqno malih funkcija pri raqunaǌu graniqne vrednosti
koliqnika.

3. Formulisati i dokazati potreban i dovoǉan uslov za ekvivalentnost beskonaqno malih fun-
kcija.

Neprekidnost funkcija

1. Definisati pojmove: neprekidnost funkcije u taqki, neprekidnost funkcije na skupu, rav-
nomerna neprekidnost funkcije, elementarne funkcije.

2. Formulisati teoremu o neprekidnosti elementarnih funkcija.

3. Formulisati i dokazati teoremu o neprekidnosti kompozicije funkcija.

Neprekidnost funkcija

1. Definisati pojmove: neprekidnost funkcije u taqki, prekid prve vrste, prekid druge vrste.

2. Formulisati Kantorovu teoremu za neprekidne funkcije.

3. Formulisati i dokazati teoremu o neprekidnosti kompozicije funkcija.

Vajerxtrasove teoreme za neprekidne funkcije

1. Definisati pojmove: neprekidnost funkcije u taqki, prekid prve vrste, prekid druge vrste,
neprekidnost funkcije na skupu.



2. Formulisati Prvu i Drugu Vajerxtrasovu teoremu za neprekidne funkcije.

3. Dokazati Prvu Vajerxtrasovu teoremu.

Vajerxtrasove teoreme za neprekidne funkcije

1. Definisati pojmove: neprekidnost funkcije u taqki, prekid prve vrste, prekid druge vrste,
neprekidnost funkcije na skupu.

2. Formulisati Prvu i Drugu Vajerxtrasovu teoremu za neprekidne funkcije.

3. Dokazati Drugu Vajerxtrasovu teoremu.

Prva Koxi-Bolcanova teorema o me�uvrednostima neprekidne
funkcije

1. Definisati pojmove: neprekidnost funkcije u taqki, prekid prve vrste, prekid druge vrste,
neprekidnost funkcije na skupu.

2. Formulisati Prvu i Drugu Koxi-Bolcanocu teoremu.

3. Dokazati Prvu Koxi-Bolcanovu teoremu.

Druga Koxi-Bolcanova teorema o me�uvrednostima neprekidne
funkcije

1. Definisati pojmove: neprekidnost funkcije u taqki, prekid prve vrste, prekid druge vrste,
neprekidnost funkcije na skupu.

2. Formulisati Prvu Koxi-Bolcanocu teoremu.

3. Formulisati i dokazati Drugu Koxi-Bolcanovu teoremu.

Izvod funkcije

1. Definisati pojmove: izvod funkcije, diferencijabilnost funkcije, diferencijal funkcije.

2. Dati geometrijsko tumaqeǌe izvoda i diferencijala i izvesti jednaqinu tangente i normale
krive.

3. Formulisati i dokazati teoremu o vezi diferencijabilnosti i izvoda funkcije.

Izvod funkcije

1. Definisati pojmove: izvod funkcije, diferencijabilnost funkcije, diferencijal funkcije.

2. Dati geometrijsko tumaqeǌe izvoda i diferencijala i izvesti jednaqinu tangente i normale
krive.

3. Formulisati i dokazati teoremu o vezi diferencijabilnosti i neprekidnosti funkcije.



Izvod funkcije

1. Definisati pojmove: izvod funkcije, diferencijabilnost funkcije, diferencijal funkcije.

2. Dati geometrijsko tumaqeǌe izvoda i diferencijala i izvesti jednaqinu tangente i normale
krive.

3. Formulisati i dokazati teoremu o pravilima diferenciraǌa.

Izvodi elementarnih funkcija

1. Definixite pojmove: osnovne elementarne funkcije, elementarne funkcije, izvod funkcije u
taqki.

2. Dokazati da je (xn)′ = nxn−1 i da je (sinx)′ = cosx.

3. Dokazati da je (ax)′ = ax ln a i da je (loga x)
′ =

1

x
loga e.

Izvod slo�ene i inverzne funkcije

1. Definixite pojmove: kompozicija dve funkcije, inverzna funkcija, graniqna vrednost fun-
kcije, izvod funkcije.

2. Formulisati teoremu o izvodu slo�ene funkcije i teoremu o izvodu inverzne funkcije.

3. Dokazati teoremu o izvodu slo�ene funkcije.

Izvod slo�ene i inverzne funkcije

1. Definixite pojmove: kompozicija dve funkcije, inverzna funkcija, graniqna vrednost fun-
kcije, izvod funkcije.

2. Formulisati teoremu o izvodu slo�ene funkcije i teoremu o izvodu inverzne funkcije.

3. Dokazati teoremu o izvodu inverzne funkcije i dati bar jedan primer primene te teoreme.

Izvodi i diferencijali vixeg reda

1. Definixite pojmove: diferencijabilna funkcija, diferencijal prvog reda, izvod vixeg
reda, diferencijal vixeg reda.

2. Formulisati i dokazati teoremu o svojstvima diferencijala.

3. Formulisati teoremu o Lajbnicovoj formuli za izvod vixeg reda proizvoda dveju funkcija.

Rolova teorema

1. Definisati pojmove: graniqna vrednost funkcije, neprekidnost funkcije u taqki, izvod
funkcije u taqki.

2. Formulisati Rolovu teoremu i primerima argumentovati da su svi navedeni uslovi bitni.



3. Dokazati Rolovu teoremu.

Lagran�ova teorema

1. Formulisati bar dve teoreme o sredǌim vrednostima diferencijabilne funkcije.

2. Dokazati Lagran�ovu teoremu i dati ǌeno geometrijsko tumaqeǌe.

3. Dokazati da je funkcija f konstanta na (a, b) ako je f ′(x) = 0 za svako x ∈ (a, b).

Koxijeva teorema

1. Formulisati Lagran�ovu i Koxijevu teoremu diferencijalnog raquna. Da li je Lagran�ova
teorema specijalni sluqaj Koxijeve?

2. Dokazati Koxijevu teoremu.

3. Formulisati posledicu Koxijeve teoreme u kojoj figurixu izvodi vixeg reda.

Lopitalova teorema

1. Definisati graniqnu vrednost i izvod funkcije u taqki i navesti razne vrste neodre�enosti
pri nala�eǌu graniqne vrednosti.

2. Formulisati Lopitalova pravila za neodre�enosti tipa 0/0 i ∞/∞.

3. Dokazati Lopitalovo pravilo za neodre�enost tipa 0/0.

Aproksimacija funkcije Tejlorovim polinomom

1. Definisati Tejlorov polinom i Tejlorovu formulu za funkciju f u okolini taqke a.

2. Formulisati teoremu o Lagran�ovom obliku ostatka u Tejlorovoj formuli.

3. Dokazati teoremu o Lagran�ovom obliku ostatka u Tejlorovoj formuli.

Aproksimacija funkcije Tejlorovim polinomom

1. Definisati Tejlorov polinom i Tejlorovu formulu za funkciju f u okolini taqke a.

2. Formulisati teoremu o Peanovom obliku ostatka u Tejlorovoj formuli.

3. Dokazati teoremu o Peanovom obliku ostatka u Tejlorovoj formuli.

Aproksimacija funkcije Maklorenovim polinomom

1. Definisati Tejlorov polinom i Tejlorovu formulu za funkciju f u okolini taqke a.

2. Definisati Maklorenov polinom i Maklorenovu formulu za funkciju f sa Lagran�ovim
ostatkom.



3. Izvesti Maklorenov polinom stepena n i Lagran�ov ostatak za funkciju f : x 7→ ex.

Aproksimacija funkcije Maklorenovim polinomom

1. Definisati Tejlorov polinom i Tejlorovu formulu za funkciju f u okolini taqke a.

2. Definisati Maklorenov polinom i Maklorenovu formulu za funkciju f sa Lagran�ovim
ostatkom.

3. Izvesti Maklorenov polinom stepena n za funkciju f : x 7→ sinx.

Aproksimacija funkcije Maklorenovim polinomom

1. Definisati Tejlorov polinom i Tejlorovu formulu za funkciju f u okolini taqke a.

2. Definisati Maklorenov polinom i Maklorenovu formulu za funkciju f sa Lagran�ovim
ostatkom.

3. Izvesti Maklorenov polinom stepena n za funkciju f : x 7→ cosx.

Aproksimacija funkcije Maklorenovim polinomom

1. Definisati Tejlorov polinom i Tejlorovu formulu za funkciju f u okolini taqke a.

2. Definisati Maklorenov polinom i Maklorenovu formulu za funkciju f sa Lagran�ovim
ostatkom.

3. Izvesti Maklorenov polinom stepena n i Lagran�ov ostatak za funkciju f : x 7→ ln(1 + x).

Aproksimacija funkcije Maklorenovim polinomom

1. Definisati Tejlorov polinom i Tejlorovu formulu za funkciju f u okolini taqke a.

2. Definisati Maklorenov polinom i Maklorenovu formulu za funkciju f sa Lagran�ovim
ostatkom.

3. Izvesti Maklorenov polinom stepena n za funkciju f : x 7→ (1 + x)α.

Lokalni ekstremum funkcije

1. Definisati pojmove: rastu�a funkcija, opadaju�a funkcija, monotona funkcija.

2. Formulisati teoremu o dovoǉnim uslovima za monotonost funkcije.

3. Dokazati teoremu o dovoǉnim uslovima za monotonost funkcije.

Lokalni ekstremum funkcije

1. Definisati pojmove: rastu�a funkcija, opadaju�a funkcija, monotona funkcija.



2. Formulisati teoremu o potrebnim uslovima za monotonost funkcije.

3. Dokazati teoremu o potrebnim uslovima za monotonost funkcije.

Neophodan i dovoǉan uslov za lokalni ekstremum (pomo�u prvog
izvoda)

1. Definisati pojmove: lokalni ekstremum, monotona funkcija, diferencijabilna funkcija.

2. Formulisati i dokazati Fermaovu teoremu (neophodan uslov za lokalni ekstremum).

3. Formulisati i dokazati teoremu o dovoǉnom uslovu (izra�enom pomo�u prvog izvoda) za
lokalni ekstremum funkcije.

Dovoǉan uslov za lokalni ekstremum (pomo�u drugog izvoda)

1. Definisati pojmove: lokalni ekstremum, monotona funkcija, diferencijabilna funkcija.

2. Formulisati teoremu o dovoǉnom uslovu (izra�enom pomo�u prvog izvoda) za lokalni ek-
stremum funkcije.

3. Formulisati i dokazati teoremu o dovoǉnom uslovu (izra�enom pomo�u drugog izvoda) za
lokalni ekstremum funkcije.

Konveksnost funkcije

1. Definisati pojmove: izvod vixeg reda, diferencijabilna funkcija, diferencijal vixeg
reda, konveksna funkcija, konkavna funkcija, taqka prevoja.

2. Formulisati teoreme o dovoǉnim uslovima za konveksnost, odnosno konkavnost funkcije.

3. Dokazati teoremu o dovoǉnim uslovima za konveksnost funkcije.


